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vazhdueshmeria e funksioneve ushtrime
Reference

Vazhdueshmeria E Funksioneve Ushtrime

Vazhdueshmeria e Funksioneve Ushtrime: Njé Udhézues i Thelluar pér Kuptimin dhe
Praktikimin

vazhdueshmeria e funksioneve ushtrime éshté njé nga konceptet themelore né
analizén matematike dhe ka njé réndési t¢ madhe né shumé fusha té shkencés dhe
inxhinierisé. Kuptimi i vazhdueshmérisé sé funksioneve ndihmon né zgjidhjen e
problemeve komplekse, né analizén e modeleve matematikore dhe né aplikimet praktike
gé shtrihen nga ekonomia deri te ?zika. Né kété artikull, do té eksplorojmé thellésisht
idené e vazhdueshmérisé, do té shqgyrtojmé ushtrimet mé té zakonshme dhe do té
ofrojmé késhilla praktike pér t?i trajtuar me sukses.

Cfaré éshté vazhdueshmeéria e funksioneve?

Né terma té thjeshté, vazhdueshméria e njé funksioni do té thoté se funksioni nuk ka
?prerje? ose ?humbje? né vlerat e tij. Né njé piké té caktuar, nése funksioni éshté
vazhdueshém, atéheré vlera e funksionit shkon né até piké né ményreé té pandérpreré.
Matematikanét e pérku?zojné kété me ndihmén e limitit: njé funksion \( f(x) \) éshté
vazhdueshé&m né njé piké \( x = a\) nése

\[

\lim_{x \to a} f(x) = f(a).
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\

Kjo do té thoté se vlera e funksionit né \( a\) éshté e njéjté me limitin e tij kur \( x\)
afrohet né \(a\).

Vazhdimésia dhe llojet e sgj

Vazhdimésia mund té jeté e ndryshme né varési té llojeve té funksioneve dhe natyrés sé
tyre:

Vazhdimésia e thjeshté: Funksioni éshté vazhdueshém né njé piké té vetme.

Vazhdimésia né njé interval: Funksioni éshté vazhdueshém pér té gjitha pikat
2.
brenda njé intervali.

Vazhdimésia uniforme: Njé nivel mé i forté i vazhdimésisé gé garanton kontroll
té

barabarté té ndryshimeve té funksionit né té gjithé intervalin.

Kuptimi i kétyre llojeve éshté thelbésor pér té zgjidhur ushtrime té ndryshme gé lidhen me
vazhdueshmériné.

Ushtrime té zakonshme né vazhdueshmériné e funksioneve

Njé nga ményrat mé té mira pér té mésuar vazhdueshmériné éshté pérmes ushtrimeve
praktike. Kétu do té shqyrtojmé disa nga ushtrimet mé té zakonshme gé ndihmojné né

kuptimin e konceptit.
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Testimi i vazhdueshmérisé né njé piké
Kjo éshté njé nga ushtrimet bazé ku kérkohet té veri?kohet nése njé funksion éshté
vazhdueshé&m né njé piké té caktuar ose jo. Procesi pérfshin:

Llogaritjen e vlerés sé funksionit né até piké.

Llogaritjen e limitit té funksionit kur \( x \) afrohet né até piké nga té dy anét.

Krahasimin e vlerés sé funksionit me limitin pér té paré nése pérputhen.

3.

Nése kéto jané té barabarta, funksioni éshté vazhdueshém aty.

Identi?kimi i pikeve jo-vazhdueshmérisé

Ushtrimet mé s?duese kérkojné gé té identi?kohen pikat ku funksioni nuk éshté
vazhdueshém. Kéto mund té jené pikat ku ekzistojné prerje, pikat ku funksioni nuk éshté i
de?nuar, ose pikat ku limitet nga té dy anét jané té ndryshme.

Njé shembull klasik éshté funksioni pjesé-pjesé gé ka pérku?zime té ndryshme né
intervale t& ndryshme dhe kérkon té kontrollohet vazhdueshméria né ku?jté e kétyre
intervaleve.

Si té zgjidhim né ményré efektive ushtrime pér

vazhdueshmériné?

Shumé studenté hasin véshtirési né zgjidhjen e ushtrimeve té vazhdueshmérisé, por disa
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késhilla dhe metoda mund té& ndihmojné né pérmirésimin e gasjes ndaj tyre.
Kuadri logjik dhe analiza e problemeve
Para se té ?lloni té llogaritni, Eshté e réndésishme té kuptoni plotésisht pyetjen:

Cfaré kérkohet té provohet?

A éshté funksioni i dhéné né formé té thjeshté apo pjesé-pjesé?

Ku ndodhen pikat kritike ku mund té keté probleme me vazhdueshmériné?

Pérgjigjet ndaj kétyre pyetjeve do t?ju ndihmojné té fokusoheni né pjesét meé té
réndésishme té ushtrimit.

Pérdorimi i limitit pér testimin e vazhdueshmeérisé

Limitet jané mjeti kryesor pér té provuar vazhdueshmériné. Nése funksioni éshté i
de?nuar né njé piké, duhet té llogaritet limiti nga té dy anét dhe té krahasohet me vlerén
e funksionit.

Né raste mé komplekse, limitet nga e majta dhe e djathta mund té jené té ndryshme,
duke treguar mungesé vazhdueshmeérie.

Manipulimi algjebrik dhe thjeshtimet

Shpesh, funksionet pérfshijné shprehje gé mund té thjeshtohen pér té béré mé té qarté
analizén e vazhdueshmeérisé. Pér shembull, nése kemi njé shprehje gé pérmban njé

fraksion dhe shprehja né emérues éshté zero né njé piké, éshté e nevojshme té shohim
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nése mund té thjeshtohet dhe nése limiti ekziston.

Kjo ndihmon té shmanget pérfundimi i gabuar se funksioni nuk éshté vazhdueshém.
Réndésia e vazhdueshmérisé né aplikime praktike

Vazhdueshméria nuk éshté thjesht njé koncept abstrakt matematik, por ka ndikim té
drejtpérdrejté né shumé fusha té jetés dhe shkencés.

Inxhinieria dhe ?zika

Modelimi i sistemeve ?zike dhe inxhinierike kérkon pérdorimin e funksioneve gé jané
vazhdueshém pér té siguruar gé modelet té jené té besueshme dhe té qéndrueshme. Pér
shembull, analizat e tensioneve né materiale ose studimet e lévizjes sé trupave kérkojné
funksione té vazhdueshme pér té parashikuar sjelljen e tyre.

Ekonomia dhe statistika

Né ekonometriké dhe modele statistikore, vazhdueshméria e funksioneve ndihmon né
parashikimin e trendeve dhe né analizén e té dhénave. Funksionet e vazhdueshme
sigurojné gé ndryshimet né variabla té jené té kontrollueshme dhe parashikueshme, duke
pérmirésuar cilésiné e modeleve.

Programimi dhe algoritmet

Né fushén e programimit, sidomos né algoritmet gé lidhen me gra?kén kompjuterike ose
simulimet numerike, vazhdueshméria e funksioneve éshté thelbésore pér té siguruar
rezultate té sakta dhe pér té shmangur gabimet qé shkaktohen nga ndérprerjet apo vlerat

ekstreme.
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Késhilla pér mésimin dhe praktikimin e vazhdueshmeérisé sé
funksioneve

Nése jeni duke mésuar vazhdueshmériné ose pérgatiteni pér prova, kéto késhilla do t?ju
ndihmojné té pérmirésoni aftésité tuaja:

Merrni kohé pér té kuptuar de?nicionin formal ? kuptimi intuitiv éshté i

réndésishém, por njohja e formulimeve me limite do t?ju ndihmojé né zgjidhjen e

problemeve.

Praktikoni ushtrime té ndryshme ? zgjidhni funksione me forma té ndryshme
2.

pér té paré se si ndryshon vazhdueshméria.

Pérdorni vizatime gra?ke ? shpesh vizualizimi i funksioneve ndihmon né
kuptimin

3.

e garté té pikeve té problematike.

Mos harroni té kontrolloni limitet nga té dy anét ? kjo éshté thelbésore pér
4,

funksionet pjesé-pjeseé.

Diskutoni me té tjerét ? shpjegimi i koncepteve ndihmon né forcimin e
njohurive

5.

tuaja.
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Mésimi i vazhdueshmérisé kérkon durim dhe praktiké té vazhdueshme, por rezultatet jané
shumé té vlefshme né udhétimin tuaj akademik.

Vazhdueshméria e funksioneve dhe ushtrimet gé lidhen me té pérfagésojné njé nga
shtyllat kryesore té analizés matematike. Duke u fokusuar né kuptimin e thellé dhe né
praktikén e rregullt, do té mund té pérballoni me sukses s?dat qé paragiten dhe té
zhvilloni njé njohuri té forté gé do t?ju shérbejé né shumé fusha studimi dhe karriere.
Question

Answer

Cfaré éshté vazhdueshméria e

funksioneve né matematiké?

Vazhdueshméria e funksioneve éshté njé koncept

gé pérshkruan se njé funksion nuk ka ndérprerje né

njé piké té caktuar ose né njé interval, gé do té

thoté se vlera e funksionit ndryshon pa ndérprerje

kur argumenti ndryshon.

Si mund té tregojmé

vazhdueshmériné e njé funksioni

né njé piké?

Njé funksion éshté vazhdueshém né njé piké x = a

nése ekziston limiti i funksionit né até piké dhe ky
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limit &shté i barabarté me vlerén e funksionit né até

piké, pra: lim x?a f(x) = f(a).

Cfaré llojesh vazhdueshmérie

ekzistojné pér funksionet?

Ekzistojné disa lloje vazhdueshmérie:

vazhdueshméria e thjeshté (continuity),

vazhdueshméria uniforme, dhe vazhdueshméria e

pjesshme né varési té kontekstit dhe kérkesave té

funksionit.

Cilat jané ushtrimet mé té

zakonshme pér té praktikuar

vazhdueshmériné e funksioneve?

Ushtrimet mé té zakonshme pérfshijné kontrollimin

e vazhdueshmérisé né pika té ndryshme, gjetjen e

pikave ku funksioni nuk éshté vazhdueshém, dhe

aplikimin e de?nicionit té vazhdueshmérisé pér

funksione piecewise.

Si ndikon vazhdueshméria né

diferencueshmériné e

funksioneve?

Né pérgjithési, nése njé funksion éshté
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diferencueshém né njé piké, ai éshté edhe
vazhdueshé&m né até piké, por jo ¢do funksion i
vazhdueshém éshté domosdoshmérisht
diferencueshém.

Cilat jané metodat pér té gjetur

nése njé funksion éshté i

vazhdueshém né njé interval?

Metodat pérfshijné vlerésimin e limitit né ¢cdo piké té
intervalit, kontrollimin e vlerés sé funksionit né ato
pika dhe krahasimin e tyre sipas de?nicionit té
vazhdueshmérisé.

Si mund té pérdoren ushtrimet e

vazhdueshmeérisé pér té kuptuar

funksionet piecewise?

Né funksionet piecewise, ushtrimet ndihmojné né
analizimin e vazhdueshmérisé né pikat ku ndryshon
pérku?zimi i funksionit, duke kontrolluar nése ku?jté
nga té dy anét jané té barabarté.

Cfaré domethénie praktike ka

studimi i vazhdueshmérisé sé

Vol. 2026, Issue 7
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funksioneve né shkencé dhe

inxhinieri?

Vazhdueshméria siguron gé modele matematikore

té jené té géndrueshme dhe té parashikueshme,

duke ndihmuar né zgjidhjen e problemeve né fushat

si ?zika, ekonomia dhe inxhinieria.

Si mund té pérdoren teknologjité

softuerike pér té kontrolluar

vazhdueshmériné e funksioneve

né ushtrime?

Pérdorimi i mjeteve si Mathematica, MATLAB ose

GeoGebra lejon vizualizimin gra?k dhe llogaritjen

numerike té limiteve, duke ndihmuar né veri?kimin

dhe kuptimin mé té miré té vazhdueshmeérisé.

**\Vazhdueshmeria e Funksioneve Ushtrime: Njé Analizé Thelbésore né Matematiké**

Vol. 2026, Issue 7

vazhdueshmeria e funksioneve ushtrime éshté njé koncept ky¢ né fushén e

matematikés, vecanérisht né analizén matematikore, i cili trajtohet si themeli pér té

kuptuar sjelljen e funksioneve dhe aplikimet e tyre né shkenca té ndryshme si inxhinieria,

ekonomia dhe ?ziké. Kjo temé kérkon njé shqyrtim té thelluar pér té kuptuar jo vetém

de?nicionin e vazhdueshmérisé, por edhe ményrat se si ajo manifestohet né funksione té

ndryshme, si dhe réndésiné e saj né zgjidhjen e problemeve praktike dhe teorike.
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Cfaré éshté vazhdueshmeéria e funksioneve?

Né terma té thjeshté, vazhdueshméria e njé funksioni do té thoté se funksioni nuk ka
ndérprerje né njé piké té caktuar ose né njé interval. Né ményré mé formale, njé funksion
\( f\) éshté vazhdimisht né njé piké \( x_0\) nése ku?ri i \( f(x) \) kur \( x\) afrohet te \( x_0
\) éshté i barabarté me vlerén e funksionit né até piké, dmth:

\[

\lim_{x \to x_0} f(x) = f(x_0).

\

Ky koncept éshté thelbésor pér shumé degé té matematikés dhe pérdoret si bazé pér
de?nimin e derivativave dhe integraleve.

Réndésia e vazhdueshmérisé né ushtrime dhe aplikime praktike
Vazhdueshmeéria e funksioneve ushtrime éshté njé parakusht i domosdoshém pér
funksionet gé pérdoren né modelimin matematikor té fenomeneve reale. Né inxhinieri, pér
shembull, njé funksion gé pérshkruan tensionin ose rrjedhén e njé materiali duhet té jeté i
vazhdueshé&m pér té evituar z&rat apo ndérprerjet gé mund té shkaktojné gabime né
analizé apo déshtim té sistemit.

Né ekonomi, funksionet e vazhdueshme pérdoren pér t& modeluar kérkesén dhe ofertén,
ku ndérprerjet do té ishin té papérshtatshme pér analizén e tregjeve né ményré realiste.
Né ?ziké, koncepti i vazhdueshmérisé éshté i lidhur ngushté me natyrén e fenomeneve

natyrore gé zakonisht ndryshojné né ményré té vazhdueshme dhe jo né ményré diskrete.
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LSI Keywords né kontekstin e vazhdueshmérisé sé funksioneve

Né analizén e vazhdueshmeérisé sé funksioneve ushtrime, termat si "ku?ri i funksionit",
"ndarjet né funksion", "derivimi dhe integrimi”, "kontinuiteti i intervalit”", dhe "pikat e
ndérprerjes” jané té réndésishém pér té ndihmuar né kuptimin mé té ploté té konceptit.
Pér shembull, identi?kimi i pikave té ndérprerjes éshté njé hap kritik pér té pércaktuar
nése njé funksion éshté i vazhdueshém apo jo.

Analiza e llojeve té ndryshme té vazhdueshmérisé

Vazhdueshméria mund té kategorizohet né disa forma, té cilat kané réndési té vecanté né
ushtrimet matematikore dhe aplikimet praktike.

Vazhdueshmeéria e thjeshté

Ky éshté lloji bazé i vazhdueshmeérisé, ku funksioni nuk ka ndérprerje né pikén e shqyrtuar
dhe ku?ri ekziston dhe pérputhet me vlerén e funksionit. Kjo éshté forma mé e
zakonshme qé pérdoret né zgjidhjen e problemeve té pérditshme.

Vazhdueshméria e majté dhe e djathté

Né disa raste, ku?ri i funksionit ekziston vetém nga njéra ané, qofté nga ana majté apo e
djathté. Kjo njihet si vazhdueshméri e majté ose e djathté dhe ka réndési pér funksionet
gé pérshkruajné procese gé ndryshojné né ményré jo-simetrike.

Ndérprerjet dhe ndikimi i tyre

Kur njé funksion ka njé ndérprerje, ai nuk éshté i vazhdueshém né até piké. Ndérprerjet
mund té jené té llojeve té ndryshme:

Ndérprerje e heqshme: Kur ku?ri ekziston, por funksioni nuk éshté i pércaktuar



vazhdueshmeria e funksioneve ushtrime Reference Vol. 2026, Issue 7

né até piké, ose éshté i pércaktuar ndryshe nga ku?ri.

Ndérprerje e kércyer: Kur ku?ri nga e majta dhe e djathta ekzistojné, por nuk
2.

jané té barabarté.

Ndérprerje e pafundme: Kur ku?ri nuk ekziston dhe funksioni shkon né
pafundési.

3.

Kuptimi i kétyre ndérprerjeve éshté kritik né ushtrime pér té pércaktuar natyrén e
funksioneve dhe pér té aplikuar teknikat e duhura té analizés.

Metodat pér veri?kimin e vazhdueshmérisé né ushtrime

Né ushtrimet matematikore, vazhdueshméria e funksioneve veri?kohet shpesh népérmjet
disa metodave té standardizuara gé ndihmojné né kuptimin dhe aplikimin e saj né situata
reale.

Analiza e ku?rit

Kjo éshté ményra mé e drejtpérdrejté pér té pércaktuar vazhdueshmériné. Ajo kérkon
llogaritjen e ku?rit té funksionit né pikén e interesit dhe krahasimin me vlerén e funksionit
né até piké.

Gra?ku i funksionit

Vizualizimi i funksionit pérmes gra?kéve mund té ndihmojé né identi?kimin e ndérprerjeve

dhe sjelljeve té pazakonta, duke béré mé té lehté pércaktimin e vazhdueshmérisé.
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Pérdorimi i de?nicioneve formale

Né nivelin akademik dhe profesional, pérdoren de?nicione té avancuara qé pérfshijné
epsilon-delta pérku?zimin e vazhdueshmérisé, i cili siguron njé bazé té forté pér prova
rigoroze matematikore.

Roli i vazhdueshmérisé né funksionet komplekse dhe

aplikacionet multidisiplinare

Né fushat mé té avancuara t& matematikés dhe shkencave té aplikimit, vazhdueshméria
éshté njé koncept i pazévendésueshém. Funksionet komplekse, si ato qé pérdoren né
modelimin kompjuterik, analiz€n numerike ose teoriné e kontrollit, kérkojné njé kuptim té
thelluar té vazhdueshmérisé pér té siguruar gé rezultatet jané té besueshme dhe té
géndrueshme.

Pér shembull, né simulimet kompjuterike té sistemeve dinamike, njé funksion gé nuk
éshté i vazhdueshém mund té shkaktojé gabime té médha llogaritése dhe té cojé né
rezultate té pasakta. Né kété kontekst, vazhdueshméria e funksioneve ushtrime éshté mé
shumé sesa njé koncept teorik; ajo béhet njé mjet praktik pér zgjidhjen e problemeve
komplekse.

Avantazhet dhe limitet e vazhdueshmérisé né ushtrime

Avantazhet: Siguron stabilitet né zgjidhje, lehtéson pérdorimin e metodave

analitike dhe numerike, dhe éshté bazé pér konceptet e tjera si derivimi dhe
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integrimi.

Limitet: Nuk mbulon funksionet me ndérprerje té theksuara gé mund té kené
2.

réndési né disa aplikacione speci?ke, si ato né teoriné e valéve apo né sisteme

diskrete.

Né shumé raste, ekspertét duhet té pérshtatin gasjet e tyre pér té pérfshiré funksione qé

nuk jané plotésisht té vazhdueshme, duke pérdorur teknika té avancuara matematike.

Né pérmbledhje, vazhdueshméria e funksioneve ushtrime pérbén njé nga shtyllat kryesore

té analizés matematikore dhe éshté thelbésore pér zgjidhjen e problemeve né shumé

fusha shkencore dhe inxhinierike. Kuptimi i thellé i kétij koncepti dhe aftésia pér ta

aplikuar até né situata té ndryshme éshté njé kompetencé e domosdoshme pér studentét

dhe profesionistét gé punojné me modelimin matematikor dhe analizén funksionale.

Studimi dhe ushtrimet e vazhdueshmérisé ndihmojné né ndértimin e njé baze solide pér
eksplorime mé té avancuara né matematiké dhe shkencat aplikative.

derivimi i funksioneve, rregullat e derivimit, funksionet matematikore, ushtrime praktike,

analiza matematikore, kalkulim diferencial, integrale dhe derivime, funksionet e

ndryshme, zgjidhje problemesh, matematika e avancuar

LIMITET E FUNKSIONEVE

Limitet E Funksioneve
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Limitet e Funksioneve: Njé Udhézues i Thelluar pér Kuptimin dhe Pérdorimin e Tyre

limitet e funksioneve jané koncepti themelor né analizén matematike gé
ndihmon né

kuptimin e sjelljes sé funksioneve kur argumenti i tyre afrohet drejt njé pike té caktuar ose
drejt pafundésisé. Kjo ide éshté thelbésore jo vetém né matematiké, por edhe né fusha té
ndryshme si inxhinieria, ekonomia, dhe shkencat natyrore, ku shpesh nevojitet té
kuptojmé sjelljen afér pikave kritike ose né kushte ekstreme. Né kété artikull, do té
eksplorojmé thellésisht limitet e funksioneve, duke u ndalur né pérku?zimet, llojet,
metodat e llogaritjes dhe aplikimet praktike.

Cfaré jané limitet e funksioneve?

Né meényré té thjeshté, limiti i njé funksioni pér njé pike té caktuar pérfagéson vlerén gé
funksioni ?afrohet? kur argumenti i tij i afrohet asaj pike. Pér shembull, nése kemi njé
funksion f(x), dhe duam té dimé cfaré vleré merr f(x) kur x afrohet drejt njé numri a,
atéheré limiti i f(x) pér x qé afrohet né a tregon kété sjellje.

Matematikisht, ne shkruajmé:

\[

\lim_{x \to a} f(x) = L

\

nése pér ¢cdo aférsi té L-sé ekziston njé aférsi e pérshtatshme e a-s ku vlera e f(x) gjendet
brenda késaj aférsie.

Ky koncept éshté themeli pér shumé fusha té matematikés, duke pérfshiré derivatet dhe
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integralet.

Llojet kryesore té limitet e funksioneve

Limitet nuk jané njé koncept monolitik; ato mund té ndahen né disa kategori né varési té
rastit dhe ményrés sé afrimit té variablit.

Limiti né njé piké té fundém

Ky éshté rasti mé i zakonshém ku limiti shgyrtohet kur x afrohet drejt njé numri té caktuar
real, p.sh. \(\lim_{x \to 2} f(x)\).

Ky lloj limiti ndihmon té kuptojmé se si funksioni sillet afér pikés 2, pavarésisht nése
funksioni éshté i de?nuar né kété piké apo jo.

Limiti né pafundési

Né kété rast, ne shgyrtojmé sjelljen e funksionit kur argumenti rritet pa ku?:

\[

\lim_{x \to \infty} f(x)

\

Ky lloj limit tregon nése funksioni getésohet né njé vleré té caktuar ose vazhdon té rritet
apo ulet pafundésisht.

Limiti nga e djathta dhe e majta

Kur funksioni ka sjellje té ndryshme né dy anét e njé pike, ekzistojné limitet njeanshme:
Limiti nga e djathta: \(\lim_{x \to a*+} f(x)\)

Limiti nga e majta: \(\lim_{x \to a”-} f(x)\)

Kéto ndihmojné veganérisht pér funksione me ndérprerje ose pika disi problematike.
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Metodat pér llogaritjen e limitet e funksioneve

Llogaritja e limitet e funksioneve mund té béhet né ményra té ndryshme, varésisht nga
natyra e funksionit dhe situata.

Substituimi direkt

Nése funksioni &shté i vazhdueshém né pikén ku kérkohet limiti, atéheré mjafton té
zévendésojmeé vilerén e x-sé me até piké. Pér shembull,

\[

\lim_ {x\Mto3}(2x+5)=2(3)+5=11

\

Kjo éshté ményra mé e thjeshté dhe mé intuitive.

Faktorizimi dhe shkurtime té zakonshme

Nése zévendésimi direkt jep forma té pacaktuara si \( \frac{0}{0} \), ne mund té
faktorizojmé shprehjen pér té thjeshtuar dhe eliminuar problemin.

Pér shembull, pér té gjetur

\[

\lim_{x \to 2} \frac{x"2 - 4}{x - 2}

\

faktorizojmé numéruesin:

\[

\frac{(x - 2)(x + 2)H{x - 2}

Vol. 2026, Issue 7
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\

dhe pastaj shkurtojmeé \(x - 2\), duke Iéné \(x + 2\). Késhtu limiti éshté:
\[

\lim {x\to2} (x+2)=4

\

Racionalizimi

Né rastet ku kemi shprehje me rrénjé katrore qé shkaktojné forma té pacaktuara,
racionalizimi i shprehjes ndihmon pér té eliminuar problemin.

Pér shembull:

\[

\lim_{x \to 0} \frac{\sqrt{x + 1} - 1}{x}

\

Racionalizojmé numéruesin duke shumézuar me shprehjen konjugate:
\[

\frac{\sqrt{x + 1} - 1}{x} \cdot \frac{\sqrt{x + 1} + 1}{\sqrt{x + 1} + 1} =
\frac{x}{x(\sqrt{x + 1} + 1)} = \frac{1}{\sqrt{x + 1} + 1}

\

Dhe tani zévendésojmé \(x = 0\):

\[

\frac{1}{\sqrt{1} + 1} = \frac{1}{2}

\

Vol. 2026, Issue 7
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Rregulla e L?HOpital-it

Kur limiti jep forma té pacaktuara si \( \frac{O}{0} \) ose \( \frac{\infty}{\infty} \), rregulla

e L?Hopital-it mund té pérdoret. Kjo rregull thoté gé limiti i raportit té dy funksioneve
éshté i njéjté me limitin e raportit té derivatave té tyre (nése ekziston):

\[

\lim_{x \to a} \frac{f(x){g(x)} = \lim_{x \to a} \frac{f'(x)Hg'(x)}

\

Kjo metodé éshté shumé e dobishme pér funksione komplekse qé pérmbajné logaritme,
eksponenciale, ose trigopnometrike.

Pérse jané té réndésishme limitet e funksioneve?

Kuotimi i limitet e funksioneve nuk éshté thjesht njé ushtrim matematikor. Ato jané
themeli i shumé koncepteve mé té avancuara dhe aplikimeve reale.

Derivatet dhe vazhdimésia

Derivati i njé funksioni né njé piké éshté né thelb limiti i ndryshimit té funksionit kur
ndryshimi i x-sé afrohet né zero. Pra, njohja e limitet e funksioneve é&shté thelbésore pér
té kuptuar ndryshimin dhe normén e rritjes sé funksioneve.

Gjithashtu, vazhdimésia e funksioneve bazohet né ekzistencén dhe baraziné e limitit me
vlerén e funksionit né até piké.

Aplikime né shkencé dhe inxhinieri

Né ?ziké, shumica e ligjeve formulohen me ekuacione gé kérkojné limitet pér té kuptuar
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sjelljen afér pikave kritike ose né kushte ekstreme, si né mekanikén kuantike apo né
termodinamiké.

Né inxhinieri, limitet pérdoren pér té modeluar ndryshime té shpejta né sisteme, pér té
béré analizé stabiliteti, dhe pér té kuptuar sjelljen e sistemeve dinamike.

Modelimi ekonomik dhe statistiké

Né ekonomi, limitet ndihmojné pér té analizuar sjelljen afatgjaté té tregjeve ose pér té
kuptuar praniné e pikave kritike né funksione té tilla si kérkesa dhe oferta.

Né statistiké, limitet luajné rol né konvergencén e serive dhe né analizén e
probabiliteteve.

Késhilla praktike pér punén me limitet e funksioneve

Nése jeni duke u pérballur me probleme gé pérfshijné limite, disa késhilla mund t?ju
ndihmojné té punoni mé e?kasisht:

Filloni me zévendésimin direkt: Shpeshheré éshté ményra mé e thjeshté dhe

funksionon kur funksioni éshté i vazhdueshém.

Kérkoni forma té pacaktuara: Kur rezultati éshté \( \frac{0}{0} \) ose \(
2.

\frac{\infty}{\infty} \), mendoni pér faktorizim, racionalizim ose rregullén e

L?Hébpital-it.

Shikoni limitet njéanshme: Kur funksioni ka ndérprerje ose sjellje té ndryshme
né
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dy anét e pikés, analizoni limitet nga e majta dhe e djathta.

Pérdorni gra?kun: Vizualizimi i funksionit mund té ndihmojé shumé pér té
kuptuar

4.

sjelljen afér pikave ku kérkoni limitin.

Praktikoni me shembuj té ndryshém: Sa mé shumeé té eksperimentoni me lloje
5.

té ndryshme funksionesh, aqg mé miré do té kuptoni konceptet.

Né pérmbledhje, limitet e funksioneve jané njé nga gurét themeloré té€ matematikés qé
ndihmojné pér té kuptuar dhe modeluar ndryshimet dhe sjelljen e funksioneve né ményré
té pérpikté dhe té detajuar. Duke zotéruar kété koncept, ju do té keni njé bazé té forté pér
té studiuar tema mé té avancuara si derivatet, integralet, dhe ekuacionet diferenciale, si
dhe pér té zgjidhur probleme praktike né fusha té ndryshme shkencore dhe inxhinierike.
Question

Answer

Cfaré éshté limiti i njé

funksioni?

Limiti i njé funksioni pérshkruan vlerén gé funksioni

aférsohet kur variabli i pavarur afrohet né njé pikeé té

caktuar ose né pafundési.
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Si llogaritet limiti i njé

funksioni né njé piké té

caktuar?

Pér té llogaritur limitin né njé piké, vlerésojmé vilerén e
funksionit kur argumenti afrohet nga e majta dhe e
djathta e asaj pike. Nése limitet nga té dyja anét jané té
barabarta, atéheré limiti ekziston dhe é&shté kjo vleré.
Cfaré do té thoté gé limiti i

funksionit té jeté i

pafundém?

Limiti i pafundém do té thoté gé vlera e funksionit rritet
pa ku? (pozitivisht ose negativisht) kur argumenti afrohet
né njé piké té caktuar ose né pafundési.

Cili éshté ndryshimi midis

limitit t& majté dhe limitit té

djathté té njé funksioni?

Limiti i majté éshté vlera gé funksioni afrohet kur
argumenti afrohet né piké nga ana e vlerave mé té vogla,
ndérsa limiti i djathté éshté vlera gé funksioni afrohet kur
argumenti afrohet né piké nga ana e vlerave mé té

médha.

Vol. 2026, Issue 7
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Cfaré roli luajné limitet né

pércaktimin e vazhdimésisé

sé njé funksioni?

Njé funksion éshté i vazhdueshém né njé piké nése limiti i
funksionit ekziston né até piké dhe éshté i barabarté me
vlerén e funksionit né até piké.

Si pérdoren limitet pér té

pércaktuar asimptotat e njé

funksioni?

Limiti i funksionit kur argumenti afrohet né pafundési
mund té pérdoret pér té pércaktuar asimptotat
horizontale, ndérsa limitet né pika ku funksioni nuk éshté

i pércaktuar mund té tregojné asimptotat vertikale.

Limitet e Funksioneve: Njé Analizé Thelbésore né Matematiké

limitet e funksioneve jané njé koncept ky¢c né analizén matematike gé luan njé
rol

thelbésor né kuptimin e sjelljes sé funksioneve né pika té caktuara ose né pafundési. Ky
term pérshkruan vlerén gé njé funksion afrohet teksa variabli i tij merr njé vleré té
caktuar, pavarésisht nése funksioni éshté i pércaktuar né até piké apo jo. Njohuria e
limiteve éshté baza pér shumé dega té matematikés, pérfshiré diferencimin dhe

integrimin, dhe éshté thelbésore pér zgjidhjen e problemeve né fushat e inxhinierisé,
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ekonomisé dhe shkencave té tjera.

Né kété artikull, do té shqyrtojmé me detaje konceptin e limiteteve té funksioneve,
ményrat e llogaritjes sé tyre, si dhe aplikimet praktike dhe teorike qé kané né matematiké
dhe shkencé.

Cfaré jané limitet e funksioneve?

Limitet e funksioneve pérshkruajné sjelljen e njé funksioni kur argumenti i tij afrohet né
njé piké speci?ke. Nése kemi njé funksion f(x), limiti i f(x) kur x afrohet né njé vleré a,
shénohet si:

\[

\lim_{x \to a} f(x) = L

\

kjo do té thoté se vlerat e funksionit f(x) afrohen gjithnjé e mé shumé te L ndérsa x
afrohet te a.

Ky koncept éshté i réndésishém pér té kuptuar sjelljen lokale té funksioneve, vecanérisht
kur funksioni nuk éshté i pércaktuar né pikén a, ose kur ka vlera ekstreme qé funksioni
arrin né até piké.

Réndésia e limiteve né matematiké

Limitet jané themeli i analizés matematike pér shkak té rolit qé luajné né:

Diferencim: Pérdoren pér té pércaktuar derivatin e njé funksioni né njé piké té
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caktuar.

Integrim: Ndihmojné né kuptimin e integraleve té pércaktuara pérmes ku?jve té

intervaleve.

Analiza e vazhdimésisé: Limitet shérbejné pér té testuar nése njé funksion éshté i

3.

vazhdueshé&m né njé piké.

Modelimi matematik: Shpesh pérdoren né modelet shkencore dhe inxhinierike pér

4.

té parashikuar sjelljen e sistemeve.

Metodat pér llogaritjen e limiteve

Ekzistojné shumé ményra pér té llogaritur limitet e funksioneve, varésisht nga natyra e
funksionit dhe pika ku po afrohet. Disa nga metodat mé té pérdorura pérfshijné:

1. Vlerésimi direkt

Né rastet kur funksioni &shté i pércaktuar dhe i vazhdueshém né pikén a, limiti mund té
llogaritet thjesht duke zévendésuar vlerén e x me a:

\[

\lim_{x \to a} f(x) = f(a)

\

Ky éshté metoda mé e thjeshté dhe mé e shpejté kur funksioni nuk ka asnjé problem né

pikén a.
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2. Faktorizimi dhe thjeshtimi

Nése vlerésimi direkt jep njé formé té pagarté, si p.sh. \(\frac{O}{0}\), atéheré duhet té
faktorizohet funksioni pér té thjeshtuar shprehjen dhe pér té eliminuar termat gé
shkaktojné pagartésiné.

3. Rregulla e L?Hopitalit

Kur limiti jep forma té pagarta si \(\frac{O}{0}\) ose \(\frac{\infty}{\infty}\), Rregulla e
L?Hopitalit mund té aplikohet duke marré derivatet e numéruesit dhe emértuesit:

\[

\lim_{x \to a} \frac{f(x){g(x)} = \lim_{x \to a} \frac{f'(x)Hg'(x)}

\

Kjo metodé pérdoret gjerésisht pér limitet komplekse dhe ndihmon né zgjidhjen e shumé
problemeve té ndryshme.

4. Aférsia nga e majta dhe e djathta

Né rastet kur limiti nga e majta (limiti ku x afrohet né a nga vlera mé e vogél se a) dhe
limiti nga e djathta (limiti ku x afrohet né a nga vlera mé e madhe se a) jané té ndryshém,
limiti i pérgjithshém nuk ekziston. Kjo éshté e réndésishme né studimin e vazhdimésisé
dhe prishjeve té funksioneve.

Tipet e limiteve dhe shembuj ilustrues

Limitet e funksioneve mund té ndahen né disa kategori bazuar né ményrén e afrimit té

argumentit x dhe sjelljen e funksionit.
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Limite né pika té fundme

Kéto limite shqyrtojné vierén e funksionit kur x afrohet né njé piké té fundme a. Pér
shembull:

\[

\lim_ {x\to2}(3x+1)=7

\

Kjo éshté njé funksion linear dhe vlera e saj né pikén 2 éshté e garté dhe e pércaktuar.
Limite né pafundési

Kur x afrohet né \(\infty\) ose \(-\infty\), limiti pérshkruan sjelljen e funksionit né ekstremet
e boshtit x. Pér shembull:

\[

\lim_{x \to \infty} \frac{1}{x} = 0

\

Kjo tregon se funksioni \( \frac{1}{x} \) afrohet né zero ndérsa x rritet pa ku?.

Limite té panjohura dhe forma té pagarta

Forma té tilla si \(\frac{OHO0}\), \(\frac{\infty}{\infty}\), \(0 \cdot \infty\), ose \(\infty -

\infty\) jané indikacione qé kérkojné analiza t&€ métejshme pér té pércaktuar limitin. Kéto
raste kérkojné pérdorimin e metodave té pérmendura mé lart, si faktorizimi apo Rregulla
e L?Hobpitalit.

Aplikimet praktike dhe teorike té limiteve

Limitet e funksioneve nuk jané thjesht njé koncept teorik; ato kané pérdorime té shumta
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né fushat shkencore dhe teknologjike. Disa nga aplikimet mé té réndésishme pérfshijné:
Matematika dhe inxhinieria

Né inxhinieri, limitet pérdoren pér té analizuar ndryshimet in?nitesimale né sisteme, si
dhe pér té kuptuar sjelljen e strukturave mekanike nén ngarkesa té ndryshme.
Diferencimi dhe integrimi, té bazuara né limite, jané thelbésore né simulimin e proceseve.
Ekonomia dhe ?nancat

Limitet pérdoren pér té modeluar ndryshimet e gmimeve dhe volumin e tregut né
ekonomité dinamike, pér té parashikuar trende dhe pér té analizuar rreziget ?nanciare.
Shkencat natyrore dhe teknologjia

Né ?ziké, limitet ndihmojné né kuptimin e fenomeneve si shpejtésia momentale,
pérshpejtimi, dhe ndryshimet e energjisé né sisteme té ndryshme. Né teknologji, ato
pérdoren né algoritme dhe optimizime té ndryshme.

S?da dhe kegkuptimet rreth limiteve

Edhe pse limitet jané njé koncept themelor, ata shpesh paragesin véshtirési pér studentét
dhe profesionistét ?llestaré. Disa nga s?dat mé té zakonshme pérfshijné:

Kegkuptimi i formave té pagarta dhe ményrés sé zgjidhjes sé tyre.

Pérdorimi i gabuar i metodave si Rregulla e L?Hopitalit né raste kur nuk éshté e

pérshtatshme.
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Moskuptimi i limitit si njé vleré e afért, dhe jo domosdoshmérisht si vlera aktuale e

3.

funksionit né pikén e limitit.

Pér té kapércyer kéto s?da, éshté e réndésishme té pérdoren shembuj praktiké dhe té
kuptohet thellé baza teorike e konceptit.

Limitet e funksioneve, me gjithé kompleksitetin gé mund té paragesin né rastet mé té
ndérlikuara, mbeten njé mjet i pazévendésueshém né arsenal matematikor. Kuptimi i tyre
i thellé éshté celési pér avancimin né shumé fusha té studimit dhe kérkimit shkencor.
diferenciale, kontinuiteti, derivimi, integrimi, funksione monotone, teorema e mesimit,

limitet nga e djathta, limitet nga e majta, funksione te ku?zuara, vazhdimésia
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